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== 0

Cy= LP+2L' +L°

C, = L*+21°+3L%+2L + [°

C,= L°+2L°+3L%+4L%+3L%+2L' + L

C,= L°+2L" +3L%+4L> + 5L + 4L + 3L* + 2L' + L
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Formulas gerais

L-n+1 =
L—-1

:(1+L+L2+~~+L”)2:(

Perceba que C1(L) produz o quadrado perfeito sucessor de L?, pois C1(L) = (L +
1)2. E (L + 1)? é sucessor de L2 Em se tratando de naturais.

TRANSFORMANDO C2(L) DE UMA VARIAVEL PARA DUAS VARIAVEIS
CONSECUTIVAS - C2(A, B)

Seja o polinbmio explorado o C2:
C2(L)=L*+2L3+3L2+2L + 1
Substituindo L por VA

C2(VA) = A2 + 2/A% + 3A + 2A + 1

Perceba que [ B = A + 2YA + 1] é o quadrado perfeito sucessor de A, logo
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C2(VA) = A2 + 2A3 + 3A + 2VA + 1

C2(VA) = A2+ 2VA3 + 2A + (A + 2VA + 1)

C2(VA) = A2+ 2VA® + 2A + B

Dividindo [ 2VA3 + 2A ] por 2A

C2(NA)= A2+ 2A(NA + 1)+ B

[VA + B + 1], perceba que (VA + 1) =B

C2(VA) = A2+ 2A\B + B

Dividindo [ A% + 2A\B ] por A, obtemos

C2(VA) = A(A + 2\B) + B

Sendo[B=A+2VA+ 1], seuinversoé[A=B-2VB + 1]

Por isso, [ 2VB = — A + B + 1], substituindo em C2 = A2 + 2A\B + B, obtém-se
C2VA)=AA-A+B+1)+B

Cancelando e fazendo a distributiva

[C2(A,B)=AB+A+B]

Que relaciona dois quadrados perfeitos consecutivos. Os quadrados resultantes de
C2(A, B) estéo se distanciando em saltos impares de quadrados perfeitos entre os
elementos do conjunto dos quadrados perfeitos.

Exemplos

C2(0,1)=01+0+1=1

C2(1,4)=14+1+4=9

C2(4,9) =49 + 4 + 9 =49
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C2(9,16)=9+16 +9 + 16 = 169

A relacao (AB + A + B) foi inicialmente observada dentro da estrutura do Aseq? de
forma intuitiva. A familia de polinbmios da forma Cn(L) foram descobertos bem
depois.

POLINOMIO C3(L) DE UMA VARIAVEL PARA DUAS, CONSECUTIVAS
C3(L)=L®+2L°+ 3L*+4L°+ 32+ 2L + 1

Trocando L por VA

C3(VA) = (VA + 2(NA)s + 3(VA)* + 4(NA)? + 3(VA)2 + 2(NA) + 1
C3(VA) = A% + 2VA® + 3A2 + 4VA3 + 3A+ 2VA + 1

C3(VA) = A% + 2VA® + 3A2 + 4YA% + 2A + (A + 2VA + 1)
C3(VA) = A3 + 2A® + 3A% + 4VA3 + 2A + B

C3(VA) = A%+ 2A5 + 2A2 + A2+ 4VA® + 2A + B

C3(VA) = AAZ+2VA* +2A + A+ 4VA +2) + B

C3(VA) = A(A2+ 2VA3 +2A + A+ 2YA + 2VA+ 1+ 1) + B
C3(VA) = AAZ+ 2VA*+ A+ [A+2VA + 1]+ [A+ 2VA + 1]) + B
C3(VA)=AA2+2VA*+A+B+B)+B
C3(VA)=AAA+2VA +1)+2B) +B

C3(VA) = A(AB + 2B) + B

[ C3(NA) = AB(A+2)+B]
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De forma geral, para quadrados perfeitos consecutivos, C3(A, B) gera quadrados
especiais com essa estrutura

[ C3(A, B)=B(AA +2) + 1)]

POLINOMIO C4(L) DE UMA VARIAVEL PARA DUAS, CONSECUTIVAS
CA(L)=L8+2L7 +3L8+4L°+5L4+ 4%+ 312+ 2L + 1

Trocando L por VA

C4(VA) = (VA)2 + 2(NA) + 3(VA)® + 4(NA)® + 5(VA)* + 4(NA)® + 3(VA)? + 2(VA) + 1
C4(VA) = A* + 2A” + 3A3 + 4VAS + 5A2 + 4A% + 3A + 2VA + 1

C4(VA) = A* + 2VA7 + 3A3 + 4VA5 + 5A% + 4VA% + 2A + B

C4(VA) = A(A® + 2VAS + 3A2 + 4YA® + 3A + 2B) + B

C4(VA) = A(A(A2 + 2VA® + 3A + 4VA + 3) + 2B) + B

C4(VA) = A(A(A2 + 2VA® + A + 3B) + 2B) + B

C4(VA) = A(A(A(A + 2VA + 1) + 3B) + 2B) + B

C4(VA) = A(A%B + 3AB + 2B) + B

C4(VA) = A*B + 3A%B + 2AB + B

RELACAO FINAL SIMPLIFICADA

[ C4(A, B) = AB(A(A+3)+2)+B]

FLCJ)4(A, B) = B(A(AA+3)+2)+1)]

Com A e B quadrados perfeitos consecutivos.

POLINOMIO C5(L) DE UMA VARIAVEL PARA DUAS, CONSECUTIVAS
C5(L) = L'+ 2L° + 313 + 4L7 + 5.8 + 6L5 + 5L + 413 + 312 + 2L + 1
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Trocando L por VA

C5(VA) = VA™ + 2VA? + 3VA8 + 4VA7 + 5VAS + 6VAS + 5VA* + 4VA3 + 3VA2 + 2+A + 1
C5(VA) = A% + 2VA® + 3A% + 4VA7 + 5A% + 6VA® + 5A2 + 4VA3 + 3A + 2VA + 1
C5(VA) = A% + 2VA® + 3A% + 4VA7 + 5A% + 6VA® + 5A2 + 4VA3 + 3A + 2VA + 1
C5(VA) = A% + 2A? + 3A% + 4VA7 + 5A3 + 6VA® + 5A2 + 4VA% + 2A + B
C5(VA) = A(A* + 2VA7 + 3A% + 4VAS + 5A2 + 6VA®* + 5A + 4VA + 2) + B
C5(VA) = A(A* + 2VA7 + 3A% + 4VA® + 5A2 + 6VA® + 3A + 2B) + B

C5(VA) = A(A(A® + 2VA® + 3A2 + 4VA® + 5A + 6VA + 3) + 2B) + B

C5(VA) = A(A(A® + 2VA® + 3A2 + 4VA3 + 2A + 3B) + 2B) + B

C5(VA) = A(A(A(AZ + 2VA% + 3A + 4VA + 2) + 3B) + 2B) + B

C5(VA) = A(AAAA + 2YA + 1) + 2B) + 3B) + 2B) + B

COM A E B QUADRADOS PERFEITOS CONSECUTIVOS

C5(A, B) = A(A(A(AB + 2B) + 3B) + 2B) + B

C5(A, B) = AB + 2A°B + 3A%B + 2AB + B

C5(A, B) = B(A(A® + 2A2 + 3A + 2) + 1)

C5(A, B) = B(A(A(A2 + 2A + 3) + 2) + 1)

[ C5(A, B) = BA(A(A(A + 2)+ 3) + 2) + 1) ]
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